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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                                                                Varianta ….004 

Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

    (4p) a)   S  se calculeze lungimea segmentului AB , dac  ( )5,3A −  i ( )2,1B . 

(4p) b)   S  se calculeze distana de la punctul ( )3, 2M −  la dreapta 3 4 2 0.x y− + =  

(4p) c)   S  se determine modulul numrului complex ( )( )3 4 1z i i= − + . 

(4p) d) S  se determine punctele de intersecie dintre dreapta  0x y− =   i cercul 2 2 4x y+ = . 

(2p) e) S  se determine R∈ba, , astfel încât s avem egalitatea de numere complexe   

      ( ) ibai +=−
3

31 . 

(2p) f) S  se determine ( )cos 2007 .π  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 
 1.   

(3p) a) S  se calculeze suma 1 4 7 10 ... 100.+ + + + +  

    (3p) b) S  se rezolve în mulimea R  ecuaia 3 2 0x x+ − = . 

(3p) c) S  se determine mulimea soluiilor reale ale inecuaiei 2 6 0.x x+ − ≤  

(3p) d) S  se determine al cincilea termen al dezvoltrii ( )10
32 .x x+  

 (3p) e) S  se rezolve în intervalul ( )∞,5 , ecuaia ( )2
2log 5 2.x − =  

 
2.   Se  consider func ia { }: 1,0f − →R \ R , ( )

( )
{ }22

2 1
, \ 1,0 .

1

x
f x x

x x

+= ∀ ∈ −
+

R  

(3p) 
a)  S  se arate c ( )

( )
{ }22

1 1
, \ 1,0 .

1
f x x

x x
= − ∀ ∈ −

+
R  

(3p) b)  S  se determine ecuaiile asimptotelor verticale la graficul funciei .f  

(3p) c) S  se calculeze ( )lim .
x

x f x
→∞

⋅   

(3p) d) S  se calculeze ( )
2

1

.f x dx∫  

    (3p) e) S  se calculeze suma ( ) ( ) ( )1 2 ... 2007 .S f f f= + + +  
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 
  

Pentru o matrice ( )C2M
dc

ba
A ∈








=  not m ( ) daAtr +=  i considerm polinomul ataat  

matricei  A  ,  ( ) ( )AXAtrXf det2 +⋅−= .  Not m cu C∈21, xx  r d cinile polinomului f   

i considerm matricele   







=

10

01
2I  i 








=

00

00
2O . 

(4p) a) S  se verifice c  








−
−

=−
xdc

bxa
xIA 2 ,  C∈∀ x . 

(4p) b) S  se arate c  ( ) ( )2det xIAxf −= , C∈∀ x . 

(4p) c) S  se verifice c  ( )Atrxx =+ 21   i  ( )Axx det21 =⋅ . 

(2p) d) S  se arate c polinomul ataat matricei 2I   are rd cinile 11 =x   i  12 =x . 

(2p) e) S  se verifice c ( ) ( ) 22
2 OIbcadAdaA =−++−   i  

      ( ) ( ) 2
12 OAbcadAdaA nnn =−++− ++ ,  ∗∈∀ Nn . 

 (2p) f) Utilizând eventual metoda induciei matematice, s se arate c polinomul ataat  

      matricei nA  are r d cinile   nx1   i  nx2 ,  ∗∈∀ Nn . 

(2p) g) S  se arate c dac  matricea  A   verific   ( ) 2>Atr , atunci 2IAn ≠ ,  ∗∈∀ Nn . 

  
 SUBIECTUL IV ( 20p )                                                                 

 
Se consider irul 0)( ≥nna , definit prin 

13

)1(
...

7

1

4

1
1

+
−+−+−=
n

a
n

n   i func iile 

RR →:nf ,  
13

)1(
...

74
)(

1374

+
−+−+−=

+

n

xxx
xxf

nn

n ,  N∈n . 

(4p) a) S  se verifice c   10 =a   i  ( ) xxf =0 ,  R∈∀x . 

(4p) b) S  se calculeze   
( )
4

1lim
x

xf
x ∞→

. 

(4p) c) S  se determine   )(xfn′ , R∈x . 

(2p) d) S  se arate c   
3

33
1

3 1
)1(

1

1
)(

x

x

x
xf

n
n

n +
−−

+
=′

+
+ ,  }1{\ −∈∀ Rx ,  N∈∀n . 

(2p) e) S  se arate c   
9

3
2ln

3

1

1

1
1

0
3

π+=
+∫

dx
x

. 

(2p) f) S  se arate c   dx
x

x
a

n
n

n ∫ +
−−π+=

+
+

1

0
3

33
1

1
)1(

9

3
2ln

3

1
,  N∈∀n . 

(2p) g) S  se calculeze   n
n

a
∞→

lim . 

 

 

            

 


